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Aufgabe 1. Vollzichen Sie die Beweise zu Prop. 7.4 und Prop. 7.18 nach.
Definition. Fiir ¢ € C sei f.: C — C mit f.(2) := 22 + ¢. Schreibe [ := f.0---0 f.
—_—

n Faktoren
Definiere Mndlbrt := {c € C|die Folge (f™(0)),en ist beschrankt} C C =R?.

Aufgabe 2 (5pt). Zeigen Sie: Mndlbrt C R? mit der Euklidischen Unterraumtopologie
ist kompakt. (Hinweis: Zeigen Sie erst, dass (|¢| > 2) = (¢ ¢ Mndlbrt). Verwenden Sie
dann Heine-Borel (Prop. 7.37).)

Sei im Folgenden (X, 7) ein topologischer Raum.

Aufgabe 3 (2pt). Sei {K; C X} eine Menge von kompakten Unterrdumen. Zeigen
Sie:
1) wenn [ endlich ist, dann ist *UIKi kompakt; 2) wenn alle K; C X abgeschlossen sind,
1€
dann ist ﬂIKi kompakt.
1€

Definition (Ein-Punkt-Kompaktifizierung). Schreibe X* := X U {oo} und
7x+ :={U | U € Xoffen} U {(X\CK) U {o0} | CK C X kompakt und geschlossen} C P(X™).
Aufgabe 4 (10pt). Zeigen Sie:

1. 7x- ist eine Topologie auf X*;

2. (X*, 7x+) ist kompakt;

3. die kanonischen Abbildung (X, 7) — (X*, 7x+) ist eine stetige offene topologische
Einbettung (Def. 3.14, 3.34),

4. wenn (X, 7) lokal kompakt ist, dann ist (X*, 7x+) Hausdorff genau dann wenn (X, 7)
Hausdorft ist.

Aufgabe 5 (3pt). Zeigen Sie: Lokal kompakte Hausdorff-Radume sind genau die offenen
Unterrdume von kompakten Hausdorff-Raumen. (Hinweis: eine Richtung ist Prop. 7.25;
zeigen Sie die andere Richtung.)

Abgabe am 23.5.



