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Aufgabe 1 (Satz von Hurwitz, qualitative Version). Sei (fn) eine Folge holomorpher Funktionen auf einer
offenen Menge Ω ⊂ C die kompakt gegen eine Funktion f konvergiert und sei z ∈ Ω eine Nullstelle von f , also
f(z) = 0. Zeigen Sie dass dann ein n0 ∈ N und eine Folge (zn) mit zn → z existieren sodass fn(zn) = 0 für alle
n ≥ n0.
Hinweis: benutzen Sie das Maximumprinzip in einer Umgebung von z.

Aufgabe 2. Sei f eine ganze Funktion mit sup|z|=R f ≤ CRk für ein k ∈ N, C > 0, und alle R > 1. Zeigen Sie
dass f ein Polynom ist.

Aufgabe 3. Zeigen Sie dass eine injektive ganze Funktion f linear sein muss.
Hinweis: Zeigen Sie zuerst dass die Funktion

z 7→

{
f( 1

z ), z 6= 0,

∞, z = 0,

meromorph in 0 ist.

Aufgabe 4. Sei f eine Funktion die auf D2(0) stetig und auf {z : |z| 6= 1} ∩D2(0) holomorph ist. Zeigen Sie
dass f auf D2(0) holomorph ist.


