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Ubungsblatt 11

Definition:
Ein u € R* heift unendlich, falls Vax € R (z < u) gilt.

Aufgabe 42
1. Zeigen Sie, dass R* eine infinitesimale Zahl enthilt. (5 Punkte)

2. Zeigen Sie, dass R* eine unendliche Zahl enthélt. (5 Punkte)
3. Zeigen Sie, dass N* eine unendliche Zahl enthélt. (5 Punkte)

Aufgabe 43
Sei f:R — R eine Funktion. Beweisen Sie die Aquivalenz von:

1. f ist stetig.

2. Voo € RVz € R* (x ~ 29 — f*(z) = f(x0)).

3. Vog e RVh e R* (h ~ 0 — f*(zg + h) = f(z0)).
(25 Punkte)

Aufgabe 44
Sei f:R — R eine Funktion. Beweisen Sie die Aquivalenz von:

1. f ist gleichméfig stetig.

2. Ve,y e R* (x ~y — f*(z) ~ [*(y)).
(20 Punkte)

Aufgabe 45 n—1
Sei f:R — R eine stetige Funktion. Definiere ¥(n) :
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Beweisen Sie VN € N*\N / f(z)dz = st(ZF(N)).
0
(30 Punkte)

Aufgabe 46
Sei f:R — R monoton fallend. Beweisen Sie die Aquivalenz von:

1. lim, . f(x) = 0.
2. AN e N*(f*(N) ~ 0).
(20 Punkte)
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