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Aufgabe 33 (3 + 3 + 4 Punkte)

Bestimmen Sie das Maximum von |f| auf D := {z € C | |z| < 1} fur die folgenden Funktionen
f:D—C.

a) f(z) := exp(z?).
b) f(z):=z*+z—1.

c) f(z):= %

Aufgabe 34 (10 Punkte)

Sei f : C — C gegeben durch f(z) := 3 — |z|. Zeigen Sie, dass |f| auf {z € C | |z| <1}
im inneren Punkt z = 0 ein Maximum annimmt. Diskutieren Sie, ob das ein Widerspruch zum
Maximumsprinzip ist.

Aufgabe 35 (10 Punkte)

Sei G C C ein beschranktes Gebiet und f : G — C stetig, sowie holomorph auf G. Zeigen
Sie: Wenn |f| auf 9G konstant ist, dann ist f konstant auf G oder hat eine Nullstelle in G.

Aufgabe 36 (5 + 5 Punkte)
SeiD:={z€C||z| <1} und f: D — D holomorph mit f(0) = 0. Zeigen Sie:
a) |f(z)] < |z|furallez € D.

b) |f"(0)] <1.

Hinweis: Zeigen Sie, dass es eine holomorphe Funktion f; : D — C gibt mit f(z) = z f1(z) fUr alle z € D, fur die
furalle 0 < r < 1gilt: [f1(z)| < 1 furalle z € D,(0).



