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Aufgabe 9 (10 Punkte)

Sei D ⊂ Rn eine Menge. Ein Punkt x ∈ D heißt isolierter Punkt, falls es r ∈ R, r > 0 gibt so
dass {y | ||x− y|| < r} ∩ D = {x} ist.
Zeigen Sie: Eine Funktion f : D → R ist in isolierten Punkten immer stetig.

Aufgabe 10 (10 Punkte)

Zeigen Sie: Seien f : (a, b)→ R und g : (a, b)→ R n-mal stetig differenzierbar. Dann gilt:
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Aufgabe 11 (10 Punkte)

Verwenden Sie die Formel aus Aufgabe 10, um die binomische Formel zu beweisen.

Aufgabe 12 (10 Punkte)

Sei (X, d) metrischer Raum und A, B ⊂ X. Definiere d(A, B) := in f {d(x, y) : x ∈ A, y ∈ B}.
Zeigen Sie: Falls A kompakt ist, B abgeschlossen und A ∩ B = ∅, dann ist d(A, B) > 0.


