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Aufgabe 25 (4 Punkte). Seien M,N und P Mengen. Zeigen Sie, dass es Bi-

jektionen

(a) f : M ×N → N ×M und

(b) g : (M ×N)× P → M × (N × P )

gibt. Welches Rechengesetze für Kardinalzahlen kann man daraus folgern?

Aufgabe 26 (6 Punkte). Beweisen Sie, dass

(a) die Multiplikation

(b) die Exponentiation

von Kardinalzahlen wohldefiniert ist.

Hinweis für (b): Betrachten Sie für Mengen M,N,M ′, N ′ und Bijektionen f :

M → M ′ und g : N → N ′ die Funktion

h : MN → M ′N
′

, s 7→ f ◦ s ◦ g−1.

Aufgabe 27 (6 Punkte). Seien µ, ν und π Kardinalzahlen. Beweisen Sie die

Rechenregeln

(a) (µν)π = µν·π

(b) µν+π = µν · µπ.

Aufgabe 28 (2 Punkte). Für endliche Kardinalzahlen µ 6= 0 gilt immer µ+µ 6=

µ. Betrachten Sie die Mengen

G := {2n | n ∈ N}

U := {2n+ 1 | n ∈ N}

und zeigen Sie, dass dies im Unendlichen falsch ist.
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