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Übungen zur Mathematischen Logik

13. Formulieren Sie für jeden der Junktoren ∧, ∨ und→ eine ableitbare Regel
im Sequenzenkalkül, die diesen Junktor im Sukzedens einführt, und eine, die
ihn im Sukzedens eliminiert. Leiten Sie die Regeln im Sequenzenkalkül ab,
falls die Regel nicht selbst bereits eine der ursprünglichen Regeln ist oder in
der Vorlesung bereits abgeleitet wurde.

Beispiele: Die ∨-Einführung im Sukzedens ist eine der ursprünglichen Regeln.
Der Modus ponens ist eine in der Vorlesung abgeleitete →-Elimination.

14. Leiten Sie die folgende Regel im Sequenzenkalkül ab:

Φ ψ ϕ χ

Φ (ψ ∧ ϕ) χ .

15. Sei S eine Sprache. Seien Φ, Ψ Mengen von S-Ausdrücken, so dass Φ∪Ψ
widerspruchsvoll ist. Zeigen Sie, dass es dann einen S-Ausdruck ϕ mit Φ ` ϕ
und Ψ ` ¬ϕ gibt.

16. Interpetieren Sie in der Definition von |= das Symbol ≡ als Relations-
symbol. Zeigen Sie, dass dann die Kalkülregeln, die die Gleichheit betreffen,
nicht mehr korrekt sind.

Jede Aufgabe wird mit 8 Punkten bewertet.

Abgabe: am 19. 05. 08 in der Vorlesung


