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Ubungen zur Mengenlehre

49.Sein €w, k=3 und F: [g]"™ - w. Fira € rxsei F, : [k —{a}]" »w
definiert durch F,(z) = F(z U {a}). Zeigen Sie: Es gibt eine Menge A C k
der Grofle 3, so dass fiir alle C' C A mit |C| < 3,41 und v € kK — C ein
v € A — C existiert, so dass F, und F, auf [C]" iibereinstimmen.

50. In der Vorlesung wurde (2%)% — (Ny)§  gezeigt. Zeigen Sie durch Induk-

tion iiber n € w
+ +1
:n - (Nl)?zo

fiir alle n € w.

Hinweis: Im Beweis von (2%)" — (8;)} wurde im letzten Schritt das Schub-
fachprinzip verwendet. Verwenden Sie stattdessen nun die Induktionsvoraus-
setzung.

51. Sei T ein Baum der Hohe w und jede Stufe von T endlich. Zeigen Sie,
dass es dann in 7" einen unendlichen Zweig gibt.

52. Sei k regulir und T ein Baum der Hohe k. Sei A < &, so dass alle Stu-
fen des Baumes Gréfle < A haben. Zeigen Sie, dass T dann einen Zweig der
Grofe k hat.

Hinweis: Sei A 0.B.d.A. regulir. Sei Ts = {t € T | o(t) = 0}. Fiir jedes
0 < k mit ¢f(6) = X wéhle ein t5 € Ts beliebig und ein ss <7 ts, so dass
{s ] ss <r s} NTs={ts} gilt. Den gesuchten Zweig finden Sie nun mit Hilfe
des Satzes von Fodor.



