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Korollar 1.7.
Sei F' : Q@ — "R ein Lifting von f: Q — R. Sei © : R — R eine beschrdinkte stetige
Funktion. Dann ist *©O(F') ein S-integrierbares Lifting von ©(f) und

E(O(F)) ~ / o(f) duz

2 Charakterisierung von S-Integrierbarkeit

Lemma 2.1. Sei F': Q) — "R intern und p-messbar. Dann gilt:

F st S-integrierbar <= V1 ~ 00 Efpsn ([F]) =0

Korollar 2.2. Sei F': Q — "R intern und p-messbar und seien F,, = F 11 pj<py, n € N.
Dannn gilt:

n—oo

Fist S-integrierbar <= E(|F — F,|) — 0

Korollar 2.3. Sei F': Q) — "R intern und p-messbar. Dann gilt:

n—oo

F ist S-integrierbar <= 3 S-integrierbare F,, : @ — R, n € N mit E(|F — F,|) — 0

Lemma 2.4. Sei F': Q — "R intern und p-messbar. Dann sind dquivalent:
(i) F ist S-integrierbar.
(ii) °F ist Loeb-integrierbar mit E4(F) ~ / °F dpp, VA€ A

A

Korollar 2.5. Sei F,, : Q@ — "R S-integrierbar, n € N. Weiter gelte E(|F,, — F,,|) — 0
firn >m — oo.

Dann existiert ein Loeb-integrierbares f : Q — R, so dass Fx ein S-integrierbares
Lifting von f ist fir alle hinreichend kleinen K =~ oc.



