Mathematisches Institut WS 04/05
der Universitdt Bonn 27.10. 04
P. Koepke, B. Irrgang Blatt 3

Ubungen zur Mengenlehre 1

9. Zeigen Sie:

a) Vo, 8 ao- € On
b)f<yAha#0—a-B<a-vy

o) Vo, B,y a- (B+7y)=a-B+a-y

d) Die Ordinalzahlmultiplikation ist assoziativ.
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10. Beweisen Sie, dass jede Ordinalzahl eine eindeutige Darstellung der Form
B =w?-a+w-m+n besitzt, wobei n,m € w und a € On ist.

11. Zeigen Sie fiir alle o, 3,y € On:
(a) a7 = af - a7

(b) (@) = a7,

12. Zeigen Sie:
(a) Es gilt 2¥ = w. D.h. w ist ein Fixpunkt der Funktion 2¢.

(b) Jede monotone und stetige Funktion F' : On — On hat beliebig grofle

Fixpunkte.
D.h. ist F': On — On ordungserhaltend und F(\) = sup{F(«) | o < A} fiir
alle A € Lim, so gibt es zu jedem v € On ein § > v mit F(J) = 0.

Jede Aufgabe wird mit 8 Punkten bewertet.
Abgabe: am 03. 11. 04 in der Vorlesung
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