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Bemerkungen
Wegen ¢Z = ¢ erhalten wir aus (3S), (Sub) und (JA) die folgenden abgeleiteten Regeln:

3 L9 (suy)l O @A) L% Y pills 2 nicht frei in T'o.

I3z ¢ Mo =tget FIz g
Wir geben auch den beiden in der Vorlesung abgeleiteten Regeln iiber die Gleichheit Namen:
Tty =t Lo =t
(Sym) ﬁ (Tran) Tty =t3
2= Tt =t3

Aufgabe 20

Leiten Sie die folgenden Regeln im Sequenzenkalkiil ab. In Zukunft werden wir diese Regeln
voraussetzen, d.h. sie konnen in Beweisen verwendet werden. Dies gilt auch fiir diese Aufgabe,
d.h. sobald eine Regel bewiesen ist, darf sie benutzt werden.

(a) I'Rty...t, L'ty =1t (10 Punkte)
Fh=1 ()
(SR): r't,=t
Tt, =t U fty.. b, = ft, .. .1,
LRt ...t Fiir n-stelliges f € S.
Fiir n-stelliges R € S.
t
(b) (V1) ?vzz (V1) ;V:ci (VA) %ﬁfﬁ (VA % (10 Punkte)

I b . N . L Té . o
(¢) (¥S) TVe g’ falls y nicht frei in I'Vz ¢ ist. (VS') V2o’ falls = nicht frei in I ist.

(10 Punkte)

Aufgabe 21
Es sei (3V) die Regel

['((Bz¢) — (Vo))
(a) Ist (3V) im Sequenzenkalkiil ableitbar? (10 Punkte)

(b) Angenommen, wir nihmen die Regel (3V) zum Sequenzenkalkiil hinzu, wire dann jeder
Ausdruck ableitbar? (10 Punkte)



Aufgabe 22
Sei eine Symbolmenge S gegeben und ® eine widerspruchsvolle Menge von Aussagen in der
Sprache L°.

(a) Bestimmen Sie J%. (10 Punkte)
(b) Hingt J* von der widerspruchsvollen Menge ® ab? (10 Punkte)

Aufgabe 23
Aus der Vorlesung kennen sie Sg, = {0, e}, die Symbolmenge der Sprache der Gruppentheo-
rie. Sei @ = {¢1, ¢, 3} die folgende Formalisierung der Gruppenaxiome (in L¢r):

1 :=VaVyVz (zroy)oz=x0(yoz)
Oy :=Vrroe=ux
¢3 :=Vrdyzoy=e
Formalisieren und beweisen Sie im Sequenzenkalkiil die Aussage

“Das Neutrale Element einer Gruppe ist eindeutig.”

(20 Punkte)
Hinweis: Im Mengenlehre-Skript, das auf der Logic-Homepage erhdltlich ist, findet sich auf
den Seiten 133-13/4 ein dhnlicher Beweis.

http://www.math.uni-bonn.de/people/logic/Lectures/SoSe2004/Vorlesung.html
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