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Berechenbarkeitstheorie
Aufgabenblatt 7

Aufgabe 1
Zeigen Sie, dak es rekursive Funktionen f,g: N> — N gibt, so daR gilt:

w,u Wy = Wf(z,y) und W, N Wy = Wg(m’y).

Aufgabe 2
Zeigen Sie: Es existiert ein n mit E, = {n}. (Erinnerung: E, = ran ¢,.)

Aufgabe 3
Beweisen oder widerlegen Sie die folgenden Aussagen:

(a) Es existiert eine n mit W,, = {2n}.

(b) Es existiert eine n mit W, = N\{n}.

(c) Es existiert eine n mit W,, = {z | p,(z) 1}.
(

(

o,

) Es existiert eine n mit W,, = {z | Jy[x = 2y A v, (y) }]} und W, # 0.
e) Es existiert eine n mit W,, = {z | Jy[z = 2y A p,(y) }]} und W,, = {3}.

Aufgabe 4
Beweisen oder widerlegen Sie: Es gibt ein f mit W,y = {f(z) + =}.

Aufgabe 5

Zeigen Sie: Es existiert kein ¢, € C mit:

Wenn ¢, die charakteristische Funktion xz einer endlichen Menge F' ist,
dann gilt ¢ (z) | max F.

Hinweis: Definieren Sie eine Funktion ¢, mit

1 fiir t = pus|pes(n) 4/,
(p”(t+1):{0 sonst,. pslies ) 4
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