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Aufgabe 1
Zeigen Sie, dass die in der Vorlesung eingefiihrten Regeln des Sequenzenkalkiils korrekt sind.

Aufgabe 2
Zeigen Sie, dass die folgenden Regeln ableitbar sind:
d A
oA ¢ ——A ® B . ®A B @ (AAB)
® ——A’ ® A ® (A A B) ® (A—-B) @A

Hierbei steht (A A B) als Abkiirzung fiir =(=A V =B) und (A — B) als Akiirzung fiir
(mA V B).

Aufgabe 3

(a) Geben Sie einen Kalkiil an, der genau die aussagenlogischen Ausdriicke erzeugt.

(b) Geben Sie einen Kalkiil an, der genau die arithmetischen Ausdriicke erzeugt, d.h., alle
arithemtisch korrekt gebildeten Terme, in denen neben Variablen (zg,z1,...) und den
Konstanten 0 und 1 nur die Addition (+) und die Multiplikation ( - ) vorkommen.

Aufgabe 4

Die Mengen M, My, M, Ms, . .. seien jeweils hochstens abzéhlbar und nicht leer.

(a) Beweisen Sie, dass die Menge | J, .y My hochstens abzéhlbar ist.

(b) Zeigen Sie, dass auch die Menge {(ag,---,an_1)|n € Nund a; € M fiir i < n} der
endlichen Folgen mit Werten in M abzdhlbar ist.

(c) Ist auch die Menge {(a;)ien | a; € M fiir alle ¢+ € N} abzéhlbar?
Tipp: Betrachten Sie den Fall M = {0,1}.
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